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Teorema. Siano f e g due funzioni tali che abbia senso
considerare la composta f ◦ g. Se la funzione g è derivabile in
x0 e la funzione f è derivabile in t0 = g(x0), allora la funzione
composta è derivable in x0 e si ha

D(f ◦ g)(x0) = f ′(t0)g
′(x0) .

Teorema (Derivata della funzione inversa). Sia f una
funzione strettamente monotona definita in un intervallo e sia
g la sua inversa. Se f è derivabile in un punto x0 con derivata
non nulla, posto y0 = f(x0), la funzione inversa è derivabile in
y0 e si ha

g′(y0) =
1

f ′(x0)
.
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f(x) = xn ⇒ f ′(x) = nxn−1 , n ≥ 2, x ∈ R ,

f(x) = n

√
x ⇒ f ′(x) =

1

n
n

√
xn−1

,

{

x 6= 0, se n dispari;
x > 0, se n pari.

f(x) = sinx ⇒ f ′(x) = cos x , x ∈ R .

f(x) = cosx ⇒ f ′(x) = − sinx , x ∈ R .

f(x) = arcsinx ⇒ f ′(x) =
1√

1 − x2
, x ∈] − 1, 1[.

f(x) = arccos x ⇒ f ′(x) = − 1√
1 − x2

, x ∈] − 1, 1[.

f(x) = arcctg x ⇒ f ′(x) =
1

1 + x2
, x ∈ R.

f(x) = arcctg x ⇒ f ′(x) = − 1

1 + x2
, x ∈ R.
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f(x) = ex (= exp(x)) ⇒ f ′(x) = ex (= exp(x)) .

D
(

ax
)

= D
(

ex ln a
)

= ex ln a · ln a = ax ln a .

f(x) = lnx ⇒ f ′(x) =
1

x
.

D
(

log
a
x
)

= D

(

lnx

ln a

)

= D

(

1

ln a
lnx

)

=
1

ln a

1

x
=

1

x ln a
.
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seno iperbolico: sinhx =
ex − e−x

2
x ∈ R;

coseno iperbolico: coshx =
ex + e−x

2
x ∈ R;

tangente iperbolica: tghx =
ex − e−x

ex + e−x
x ∈ R;

cotangente iperbolica: ctghx =
ex + e−x

ex − e−x
x ∈ R \ {0

cosh2 x − sinh2 x = 1
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D(coshx) = sinhx

D(sinhx) = coshx

D(tghx) = 1 − tgh2 x

D(ctghx) = 1 − ctgh2 x

arcsinhx = settsinhx = ln(x +
√

x2 + 1) .

arccoshx = settcoshx = ln(x +
√

x2 − 1) .

D(arcsinhx) =
1√

x2 + 1
,

D(arccoshx) =
1√

x2 − 1
,
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