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Derivata della funzione composta e inversa

Teorema. Siano f e g due funzioni tali che abbia senso
considerare la composta f o g. Se la funzione g e derivabile in
ro e la funzione f e derivabile in tg = g(z), allora la funzione
composta e derivable in xy e si ha

D(f o g)(xo) = f'(to)g'(x0) -

Teorema (Derivata della funzione inversa). Sia f una
funzione strettamente monotona definita in un intervallo e sia
g la sua inversa. Se f e derivabile in un punto xy con derivata
non nulla, posto yo = f(xo), la funzione inversa e derivabile in
Yo € Sl ha

g/(yO) — f’(ilfo) .
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Derivata della funzione inversa - 2
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Funzioni elementari - 1

Derivate

00 Composta-Inv. f(.flf) — Zlfn = f/(SE‘) — nxn_l , n Z 2, Tr < R,

O Inversa

o ooy 1 r # 0, sen dispari;
O Elementari-2 f([lf) _ \/E — f (CC) T { T > O, sen pari_

Y pn—1 7
O Iperboliche nv<aIr

O Iperb.grafici

f(z)=sinz = f'(z)=cosz, xz€R.

O Iperb.derivate

f(z) =cosz = f'(x)=—sinz, zeR.
. , 1
f(x) =arcsine = f'(x)= A re|l—1,1[.
f(x) = arccosx = f’(x):—\/%, re|l—1,1].
—
f(z) =arcctgr = f'(z)= 1—|—1:1:2’ reR
f(z) = arcctgx = f’(x):—l_l_lx2, r € R.
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Funzioni elementari - 2

Derivate
0 Composta-Inv. f(ZE‘) = e’ (: exp(x)) == f/(.flf) = e’ (: exp(x)) .
[l Inversa
0 Elementari-1 D(ax) — D(e‘f’j lna) — ™% Ing=da*Ina.
1

O Iperboliche
O Iperb.grafici f(.fl?) =lnx — f/(QE‘) — "

O Iperb.derivate
1 1 1 1 1
D(logax) =D (H) =D (— lnx) = — — =

Ina Ina " Inaxz zlna
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Funzioni iperboliche

Derivate

J Composta-Inv.

U Inversa _ _ ex o e—a:
0 Elementari-1 seno iperbolico: sinhx = x € R;
0 Elementari-2 2
. .
0 Iperb.grafici : . e’ +e
- Inerb derivate coseno iperbolico: coshz = — r € R;
et —e™?
tangente iperbolica: tghx = xr € R;
et +e %
. . e’ +e 7
cotangente iperbolica: ctehx = r e R\ {(
eaj B e_x

cosh? z — sinh?z = 1
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Funzioni iperboliche - grafici

Derivate

[J Composta-Inv.

[ Inversa

[0 Elementari-1

[J Elementari-2

[J Iperboliche

[ Iperb.derivate 2 .

sinh x
—2 -1

_2 4
_3 4
_ 4 4
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Iperboliche - derivate - inverse
Derivate
J Composta-Inv.
O Inversa D(COSh ZIZ‘) — Ssinh x
O Elementari-1
0 Elementari-2 (Slnh ZE‘) — cosh x
O Iperboliche
g Igerb.grafici (tgh :E) T 1 o tgh2
_ Iperb.derivate (Ctgh ZE‘) _ 1 o Ctgh2

arcsinh z = settsinhx = In(z + V22 + 1).
arccosh x = settcoshz = In(x + vV — 1).

1
D(arcsinhz) = :
( )= T =
1
D(arccoshx) = :
r? — 1
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